
XXV Ìåæðåãèîíàëüíàÿ îëèìïèàäà

øêîëüíèêîâ ïî ìàòåìàòèêå

¾ÑÀÌÌÀÒ-2017¿

Çàêëþ÷èòåëüíûé òóð

9 êëàññ

B 1 .Ïðîâåñòè ÷åðåç òî÷êè A è B, ëåæàùèå ïî îäíó ñòîðîíó îò ïðÿìîé l,
îêðóæíîñòü, êàñàþùóþñÿ ïðÿìîé l.
B 2 .Íàéäèòå âñå òðåõçíà÷íûå ÷èñëà, â êîòîðûõ êîëè÷åñòâà ñîòåí, äåñÿòêîâ è
åäèíèö îáðàçóþò:

1) àðèôìåòè÷åñêóþ ïðîãðåññèþ;

2) ãåîìåòðè÷åñêóþ ïðîãðåññèþ.

B 3 .Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ êàòåòîâ a, b è ãèïîòåíóçû c ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëü-
íèêà âûïîëíÿåòñÿ íåðàâåíñòâî

(a+ b)c ≥ 2
√
2ab.

B 4 .×èñëî 2017
22017 çàïèñàëè â âèäå êîíå÷íîé äåñÿòè÷íîé äðîáè. Êàêàÿ öèôðà

ñòîèò íà ÷åòâåðòîì ìåñòå ñ êîíöà?
B 5 .Íàéòè âñå òî÷êè ïëîñêîñòè (x, y), êîîðäèíàòû êîòîðûõ óäîâëåòâîðÿþò
ñîîòíîøåíèþ {

max{x, x2} = min{y, y2},
min{x, x2}+max{y, y2} = 1.

B 6 .Ïîñëåäîâàòåëüíî âûïèñàíû â ïîðÿäêå âîçðàñòàíèÿ âñå øåñòèçíà÷íûå
÷èñëà, â çàïèñè êîòîðûõ ïðèñóòñòâóþò 0, 1, 2, 3. Êàêîå ÷èñëî çàïèñàíî íà 1993-
åì ìåñòå?
B 7 .Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò òàêîå íàòóðàëüíîå n, ÷òî 1993n − 1 äåëèòñÿ
íàöåëî íà 2017.
B 8 .Ïóñòü a1a2a3 . . . ak � äåñÿòè÷íàÿ çàïèñü k-çíà÷íîãî ÷èñëà. Íàéäèòå âñå
÷èñëà, äëÿ êîòîðûõ âûïîëíÿåòñÿ ñîîòíîøåíèå:

a1a2a3a4a5a6 = a1a2a3 · a4a5a6 + 2017.

B 9 .Â äâóõ íåîäèíàêîâûõ áàíêàõ ñ âîäîé ðàñòâîðèëè ïî îäíîé êèëîãðàììî-
âîé ïà÷êå ñàõàðà, ïîëó÷èâ 40% è 60% ðàñòâîðû ñàõàðà. Ñêîëüêè ïðîöåíòíûé
ðàñòâîð ñàõàðà ïîëó÷èòñÿ ïîñëå ñìåøèâàíèÿ ýòèõ îáúåìîâ ðàñòâîðà?
B 10 .Ïðè êàêîì a ÷èñëî ðåøåíèé óðàâíåíèÿ d(x) = a

√
x, ãäå d(x) � ðàññòî-

ÿíèå îò x äî áëèæàéøåãî öåëîãî ÷èñëà, ðàâíî
a) 2017;
á) 2018?

ÆÅËÀÅÌ ÓÑÏÅÕÀ!!!
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ÆÅËÀÅÌ ÓÑÏÅÕÀ!!!


